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ZAGADKI MATEMATYCZNE O LICZBACH NATURALNYCH

Zagadki pomagaja
w wyrabianiu sprawnosci
rachunkowe;j.
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estaw czterdziestu zagadek dotyczy
czterech podstawowych dzialan w
zbiorze liczb naturalnych. Zapropo-
nowane zadania moga Panstwo wykorzy-
sta¢ na zakonczenie lekcji jako zagadki,
w ramach powtorki umiejetnosci, na lek-
cji przed sprawdzianem, lub na nietypo-
wej lekcji (zastepstwo, ostatnie spotkanie
przed feriami lub wakacjami), na zaje-
ciach kola matematycznego, czy tez na
konkursie matematycznym. Moga one
zosta¢ wykorzystane zarowno w szkole

podstawowej, jak i w gimnazjum.
autorka

W szkole podstawowej nie nalezy od
uczniow oczekiwac logicznego uzasadnie-
nia rozumowania. Uczniowie begdg roz-
wiazywac te zadania na konkretnych przy-
ktadach i uogolnia¢ otrzymane wyniki.
Nalezy oczywiscie probowacé naklaniaé
uczniow do odpowiedzi na pytanie ,,no
dobrze, ale czy tak bedzie zawsze?”, ,.a
moze kto$ znajdzie przyktad przeczacy
naszym przypuszczeniom?”, itp. Prosze
pamigtaé, ze im wigcej przyktadow ucznio-
wie przeanalizuja, tym blizej znajda si¢

zrozumienia istoty zagadnienia. Uzasad-
nienia uczniow powinny jednak pozostaé
stowno-opisowe, nie wolno egzekwowac
od nich zapiséw symbolicznych, na tym
etapie wystarczy wyksztalcenie prawidto-
wych intuicji.

W przypadku pracy z gimnazjalistami
warto przerabia¢ te zadania po wprowa-
dzeniu wyrazen algebraicznych. Prace
nalezy oczywiscie rozpocza¢ od podawa-
nia odgadnigtych na bazie intuicji lub
przyktadéw odpowiedzi, a potem dopie-
ro przechodzi¢ do symbolicznego opisy-
wania i uzasadniania stworzonych w ten
sposob prostych twierdzonek.

Na zakonczenie mozna zaproponowac
uczniom samodzielne utozenie i rozwia-
zanie podobnych zadan.

Zadania dotycza dziatan na liczbach
naturalnych (w przypadku ilorazu — réz-
nych od zera). Jesli w przykladach bada-
nych przez dzieci pojawig si¢ réznice ujem-
ne, moze by¢ konieczna pomoc nauczyciela,
podobnie, gdy w ilorazach wyjda utamki

redakcja

Suma

@ O ile zwigkszy si¢ suma dwdch liczb,
jezeli pierwsza z nich zwigkszysz o pig¢,
a druga o pie¢ zmniejszysz?

@ O ile zwigkszy si¢ suma trzech liczb,

jezeli pierwsza z nich zwigkszysz o trzy,
druga o dwa, a trzecia o jeden?
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@ O ile zmniejszy si¢ suma trzech liczb,
jezeli pierwsza z nich zmniejszysz o trzy,
druga o dwa, a trzecia o jeden?

@ Jak zmieni si¢ suma trzech liczb, je-
zeli pierwsza z nich zwigekszysz o dzie-
sig¢, a drugg i trzecig zmniejszysz o czte-
ry?

@ Jak zmieni si¢ suma pieciu liczb, je-
zeli pierwsza i drugg zwigkszysz o pigé,
trzeciej nie zmienisz, a czwarta i piata
zmniejszysz o jeden?

@ O ile zwiekszy sie suma trzydziestu
trzech sktadnikow, jezeli kazdy z nich zo-
stanie zwigkszony o trzy?

ﬁj O ile zwigkszy si¢ suma stu liczb,
jezeli kazda z nich zwigkszysz o jeden?

@ O ile zwiekszy si¢ suma dziesigciu
liczb, jezeli pierwsza z nich powigkszysz
o jeden, drugg o dwa, trzecia o trzy, ...,
dziewiata o dziewigé, a dziesiata o dzie-
sieé?

@ Jak zmieni si¢ suma pigédziesigciu
liczb, jezeli pierwsza z nich zwigkszysz
o jeden, druga zmniejszysz o jeden, trze-
cia zwigkszysz o jeden, czwarta zmniej-
szysz o jeden itd. az do ostatniej, piecdzie-
siatej liczby? Co statoby si¢ w przypadku
sumy 49, a co w przypadku 51 liczb, zmie-
nianych w opisany sposob?

Jak zmieni si¢ suma pigédziesigciu
liczb, jezeli pierwsza z nich zmniejszysz
o jeden, drugg zwigkszysz o jeden, trze-
cig zmniejszysz o jeden, czwartg zwigk-
szysz o jeden itd. az do ostatniej, piec¢dzie-
sigtej liczby? Co statoby si¢ w przypadku
49, a co w przypadku 51 liczb, zmienia-
nych w opisany sposob?
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Roznica

[ﬁ Jak zmieni si¢ roznica dwoch liczb,
jezeli odjemng zwigkszysz o pigtnascie,
a odjemnik pozostawisz niezmieniony?

@ Jak zmieni si¢ réznica dwoéch liczb,
jezeli odjemna zostawisz bez zmiany a od-
jemnik zwigkszysz o pigtnascie?

@ Jak zmieni si¢ réznica dwoéch liczb,
jezeli odjemna i odjemnik powigkszysz
o taka sama liczbe?

@ Jak zmieni si¢ rdznica dwoéch liczb,
jezeli odjemnik zmniejszysz o dwa, a od-
jemnej nie zmienisz?

Bj Jak zmieni si¢ réznica dwoéch liczb,
jezeli odjemna zwigkszysz o trzy, a od-
jemnik zmniejszysz o trzy?

[Q Jak zmieni sie roznica dwoch liczb,
jezeli odjemng zmniejszysz o trzy, a od-
jemnik zwigkszysz o trzy?

rﬁ Jak musisz zmieni¢ odjemna, aby po
zwiekszeniu o dwa odjemnika rdznica
dwoch liczb nie zmienita sig?

@ Jak musisz zmieni¢ odjemnik, aby po
zwigkszeniu o dwa odjemnej rdznica
dwach liczb zwiekszyla si¢ o dwanascie?

@ Jak musisz zmieni¢ odjemna, aby po
zmniejszeniu o dwa odjemnika roéznica
dwdéch liczb:

a) nie zmienita si¢;
b) zmniejszyta si¢ o dwa;
¢) zwigkszyta si¢ o dwa.

Kiedy réznica dwoch liczb moze
zwigkszy¢ sie o dwa? Rozpatrz rézne
przypadki.



lloczyn

[ﬁ Jak powiniene§ zmieni¢ drugg z
liczb, aby po pigciokrotnym zwigkszeniu
pierwszej z nich iloczyn tych dwoch liczb
nie ulegt zmianie?

@ Jak powiniene$ zmieni¢ drugg z
liczb, aby po czterokrotnym zmniejszeniu
pierwszej z nich iloczyn tych dwoch liczb
nie ulegt zmianie?

@ Jak zmieni si¢ iloczyn dwoéch liczb,
jezeli kazda z nich powigkszymy trzykrot-
nie?

@ Jak zmieni si¢ iloczyn trzech liczb,
jezeli kazda z nich powiekszymy dwukrot-
nie?

Bj Jak zmieni sie iloczyn trzech liczb,
jezeli pierwsza z nich zwigkszysz trzykrot-
nie, druga zmniejszysz dwukrotnie, a trze-
cia zwigkszysz czterokrotnie?

@ Jak zmieni si¢ iloczyn trzech liczb,
jezeli pierwsza z nich powigkszysz dwu-
krotnie, druga zmniejszysz dwukrotnie,
a trzecia pozostawisz bez zmiany?

Dj Jak zmieni si¢ iloczyn pigciu liczb,
jezeli pierwsza z nich pozostawisz bez
zmiany, druga zwigkszysz dwukrotnie,
trzecia trzykrotnie, czwartg czterokrotnie
piata pigciokrotne?

@ Jak nalezy zmieni¢ jedna z trzech
liczb, aby po dwukrotnym zwigkszeniu
drugiej liczby i pigciokrotnym zwigksze-
niu trzeciej iloczyn tych trzech liczb nie
zmienit si¢?
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@ Jak nalezy zmienic¢ jedna z czterech
liczb, aby po dwukrotnym zwigkszeniu
drugiej, czterokrotnym zmniejszeniu trze-
ciej i szesciokrotnym zwiekszeniu czwar-
tej iloczyn tych czterech liczb nie zmie-
nit sig?

Jak zmieni si¢ iloczyn dwudziestu
liczb, jezeli kazda z pigciu pierwszych
liczb trzykrotnie zmniejszysz, kazda z pig-
ciu nastgpnych liczb dwukrotnie zwigk-
szysz, kazda z pigciu kolejnych liczb trzy-
krotnie zwigkszysz i kazda z pigciu ostat-
nich liczb dwukrotnie zmniejszysz?

lloraz

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwodch liczb,
jezeli kazda z nich zwigkszysz pieciokrot-
nie?

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwoch liczb,
jezeli kazda z nich zmniejszysz trzykrot-
nie?

@ Jak zmieni sie iloraz dwoch liczb,
jezeli dzielna zwigkszysz dwukrotnie, a
dzielnik zmniejszysz dwukrotnie?

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwoch liczb,
jezeli dzielnik zwigkszysz pieciokrotnie,
a dzielna zmniejszysz pigciokrotnie?

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwoch liczb
dodatnich, jezeli dzielnik zwigkszysz trzy-
krotnie, a dzielna pozostawisz niezmie-
niona?

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwoéch liczb
dodatnich, jezeli dzielnik zwigkszysz trzy-
krotnie, a dzielng zmniejszysz dwukrot-
nie?
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@ Jak zmieni si¢ iloraz dwoch liczb
dodatnich, jezeli dzielnik zmniejszysz
dwukrotnie, a dzielng zwigkszysz trzy-
krotnie?

@ Jak zmieni si¢ iloraz dwdch liczb
dodatnich, jezeli dzielna zwigkszysz czte-
rokrotnie, a dzielnik pozostawisz niezmie-
niony?

@ Jak nalezy zmieni¢ dzielna, aby po
dwukrotnym zwigkszeniu dzielnika iloraz
dwoch liczb

a) nie zmienit sig;

b) zwigkszyt si¢ czterokrotnie;

¢) zmniejszyt si¢ czterokrotnie?

Jak nalezy zmieni¢ dzielnik, aby po
trzykrotnym zwigkszeniu dzielnej iloraz
dwoch liczb

a) nie zmienil sie;

b) zwickszyt si¢ dwukrotnie;

¢) zmniejszyt si¢ dwukrotnie?

Odpowiedzi

SUMA

1. nie zmieni si¢; 2.06; 3.06; 4.zwigk-
szy sie 02; 5.zwigkszy sigo 8; 6.zwigk-
szy si¢ 0 99; 7. zwigkszy si¢ o 100; 8.
zwigkszy si¢ o 55; 9. nie zmieni sig,
zwigkszy si¢ o 1, zwigkszy si¢ o 1; 10.
nie zmieni si¢, zmniejszy si¢ o 1, zmniej-
szy si¢ o 1.

ROZNICA

1. zwigkszy si¢ o 15; 2. zmniejszy si¢
o 15; 3. nie zmieni si¢; 4. zwiekszy si¢
02; 5.zwigkszy si¢ 0 6; 6. zmniejszy si¢
0 6; 7. zwigkszy¢ o 2; 8. zmniejszy¢
0 10; 9. zmniejszy¢ o 2, zmniejszy¢ o 4,
nie zmieniaé.

ILOCZYN

1. pieciokrotnie zmniejszy¢; 2. cztero-
krotnie zwigkszy¢; 3. zwigkszy sie dzie-
wigciokrotnie; 4. zwigkszy si¢ osmiokrot-
nie; 5.zwigkszy si¢ szesciokrotnie; 6.nie
zmieni si¢; 7. zwigkszy sie 120 razy; 8.
zmniejszy¢ 10 razy; 9. zmniejszy¢ trzy-
krotnie, 10. nie zmieni si¢;

ILORAZ

1. nie zmieni si¢; 2. nie zmieni si¢; 3.
zwigkszy sig¢ czterokrotnie; 4. zmniejszy
si¢ dwudziestopigciokrotnie; 5. zmniej-
szy si¢ trzykrotnie; 6. zmniejszy si¢ sze-
Sciokrotnie; 7. zwigkszy si¢ szeSciokrot-
nie; 8. zwigkszy sie¢ czterokrotnie; 9.
zwigkszy¢ dwukrotnie, zwigkszy¢ o§mio-
krotnie, zmniejszy¢ dwukrotnie; 10.
zwigkszy¢ trzykrotnie; zwigkszy¢ potto-
ra-krotnie (o potowe), zwigkszy¢ szescio-
krotnie; a
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